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Dans un treillis contznu T on appelle &lément copremzer un élément

p tel que psvwvu implique pgu ou pgv. On dit que T admet assez
d'éléments copremiers , si tout éZémeﬁt/@e T est supremum d’éléments
copremiers . Soit I l'intervalle-unité ; on désigne par (CLN SUP)(T,T)
L'ensemble des morphismes de T dané I préservant les infs et les sups
| quelcongues. T°P dénote le treillis miuni de 1°ordre oppesé de T ;

le treillis T est dit bicontinu si T et TP sont continus.

Il s’agit ci-dessous de démontrer le

Théoréme : Dans un treillis continu T les conditions suivantes sont
équtvalentes

(1) T a assexz dféléments cqpremiers

(2) T est comg@éteMent distributif

(3) L ensemble (CL()SUP)(T I) sépave

(4) T peut etre pZonge dans une puzssance de I; ce plongeméﬁt
'preserve les sup et les inf queZconques

f5) T est bicontinu et T est distributif

(6) TP est continu et T est distributif .

Démonstration : (1)=>(2).Pour un treillis complet T la distributivité

compléte est équivalente d

West Germany: TH Darmstadt (Gierz, Keimel)

' U. Tibingen (Mislove, Visit.)
England: U. Oxford (Sdott)

USA: ‘U, Callfornla Rlver51de (Stralka)

LSU Baton Rouge (Lawson)
Tulane U., New Orleans (Hofmann, Mislove)
U. Tennessee, Knoxville (Carruth, Crawley)
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/\(V(a JEJ)/‘LEI) V(/\(a ‘f?’/?'EI”(F I+, Va E—T 1el,jed; mais
dans cette égalité une direction est evzdente a savozr : le membre
de droite est toujours <4 celui de gauche - Donme la distributivits
eompléte est équivalente é
A(VYa /JEJ)/téI) s N(a. ?L/LEI)/¢ I7), Vh ET ie], JEJ Soit done
un élément copremier p tel que p<§/VVYa /JéJ)/iéI)' cela entraine
qye p<K/Ya /JeJ) pour tout i1€I,ce qui a pour conséquence,d’ aprés

la defznttton de qu’il exzste Jyserasd. tel que pg a.-N...va.. ;
1 n 131 zgn
mats du fait que p est copremier 11 doit exister un 7, dans {jz,...,jng

tel que p éaijk i posons jk =:Y%72. On a done que pour tout el ,711
existe Yi et r< a.jk scect entratne que rg Na. oy -/1el); en étendant 4
toutes les fonctions de choixm Q: I+ on obtient p<\(A(a i /zEI)/¢ I-+7),
‘daij T, 1eIl, jedJ, Enfin , comme les éléments copremiers engendrent T
on en déduit 1l°inégalité de 1q distributivité compléte.
(8)—=(3) ef. LAWSONLC3T, theorem § |
(3):3(4)7 elair
(4)=(5) i
(5)—=(6) i .
(6)—1) ef. HOFMAN-LAWSONE27;proposition 2.7.

Corollaire (PUDLJK-T&MACSJ) © Dans un treillis algébrique T les
conditions suivantes sont équivalentes
(1) T-est complétement distfibutif

(2) Tout élément compact de T est supremum d’un nombre fini d’éléments

copremiers.

Remarque:La notion de "bicontinuité" a &té définie par Mislove 4 de
la maniére suivante : T et T°P gsont continus et les topologies de
Lawson ,respectiveé scoineident. Mais si T est distributif , la

continuité de T et 7P implique que les deuz topologies sont identiques

(Mislove)
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