N° d 'enregistrement au C.N.R.S. :
A.0.4800

THESES
© présentées
A LA FACULTE DES SCIENCES
DE L'UNIVERSITE DE PARIS .
© pour obtenir ie grade da
'DOCTEUR ES . SCIENCES MATHEMATIQUES
| ar |

Kieus KEIMEL

" 1¥® Thase._ Représentation de groupes et d’anneaux réticuiés par des sections
dans des faisceaux.

28 Thése.._ Propositions données par la Faculté.

Soutenues , le 16 Juin 1970 ,'devant'la Commission d 'Examen :

Mms M.L.DUBREIL_JACOTIN Prisident
MM. J. - DIXMIER A
BN : " Examinateurs
M. SCHUTZENBERGER |




REPRESENTATION DE GROUPES ET D'ANNEAUX RETICULES
PAR DES SECTIONS DANS DRS FAISCEAUX

par Klaus KEIMEL




Je remercie vivement Mme DURREIL-JACOTIN gui m'a
encouragé s éarir@ ce travail, M. DIXMIER qui a bien
voulu rapporter cetbte thése et M. SCHUTZENBERGER qui
m'a donné le sujet de ma deuxiéme thdse, ainsi que
mes collégnes A. EEGARQ et s; WOLFENSTEIN pour de
nombreuses cmnversatiené utiiles, |

Ja tiene & remgrwier ehaleureuvgement M. K,H,
HOFMANN (Tulane University) dont les idées sont &
Llorigine de ce travail et qui n'a jamails ménagé son

temps ni ses consells £ 1'égard de won traveil,
3¢




T
INTRODUCTION

Le but de ce travail est d'établir une théorie de représenta-

tion pour les anneaux réticulés et d'en donner des applications.

Nombreux sont les auteurs qui ont donné des représentations de
groupes réticulds archimédiens et d'annesux de fonctions archimé-
dieng au moyen'de fonetions continues définies sur certains
espaces topologiques & valeurs dans la droite réelle achevée, par
exemple D.G. Johnson [21], D, Papert [27], J. Kist [25], J.8..
Bernsu [1], B.Z. Vulikh [41].(Nous appelons anneau de fonctions,
ou simplement feanneau, tout anneau réticulé, produit sous-~direct
d'annesux totalement;ordonnés.) Les méthodes utilisées par ces
auteurs ﬁe peuvent plus &tre appliquées aux groupes réticulés non-

archimédiens ni aux anneaux réticulés en général,

Nous cherchons & représenter les anneaux réticulés par des
sections de certains faisceaux. Les méthodes gue nous utilisons
ont &té déveldppées par J. Dauns et K.H. Hofmann [ﬂﬂ], [ﬁ2} ainsi
gque par R.S. Pierce {28] dans la théorie des anneaux (non rébticu-
1és). Kist [42], Ch. Mulvey [43] et S. Teleman [34], {35], [36],

[37] ont utilisé ces mémes méthodes de représentation,
Le probléme principal que nous nous sommes posé est le suivant :

Etant donné un anneau réticuld A , trouver canoniquement un
espace bopologique compact BA et un falsceau TB(A) d'anneaux

réticulés de base BA , tels que A soit isomorphe & 1l'annesau




